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تمرين1: نعتبر الدالة ۴ المعرفة كالتالي : )x(=5+7‏ /ر 
باستعمال التعريف أدرس اشتقاق الدالة f‏ عند 1= 3 


الجواب : (1- )5 کہ کو f(x)=£(1)‏ 


lim 
x41 X—1 x41 1:-1 x41 1-1 
تمر أ5‎ 17 5(x—-1 1 
کے رون‎ 5+1) -52-0 
× XxX—-1 x41 XxX—-1 × 


1 يي o‏ 
ومنه f‏ قابلة للاشتقاق عند : 1-1 


(0)/ -10- 0 وهو العدد المشتق عند 1- X0‏ 
س 


× 
1. باستعمال التعريف بين أن الدالة ۴ قابلة للاشتقاق عند 2 = و×. 
2. حدد معادلة المماس للمنحنى الممثل للدالة ۽ عند 2 = 3. 


الجواب :22-2»22+1-1)1-(2)/ 


ىت #2 - 2 00 - 
ون +2 و 02 و 
X= x42 1-2‏ 2ج 1-2 x42‏ 
1111-2 - تبون ومنه ل قابلة للاشتقاق عند : 1= x‏ 
42× م1 2د 


(2) "ك2 وهو العدد المشتق عند 2 X=‏ 
2 (مد-ع)(مد) y= f (x)+ f‏ 
f )2(+ ۶ )2()+-2(‏ = ر ج (2-+)1+2= ر ج 3-×2= ر 
تمرين 3:الاشتقاق على اليمين -الاشتقاق على اليسار 
نعتبر الدالة ‏ المعرفة كالتالي : |ندا+ ”بدح (د) / 
1. أحسب 1171-1710( قابلية اشتقاق الدالة / على اليمين عند 0= ر) 
x0‏ يم 
۰ تر 
3هل الدالة ثم قابلة للاشتقاق عند 0 = ×؟ 
4.حدد معادلة لنصف مماس لمنحنى للدالة £ على اليمين عند 0= ¥ 
5.حدد معادلة لنصف مماس لمنحنى للدالة ثم على اليسار عند 0= ويد 
6. كيف نسمي النقطة  )0((‏ ,۸)0 ؟ 
الجواب : 20+ +-(*) 7[ و 0= أو |+:0-(0)م 
AY <0‏ 
2 
)1+ 7 0- 
x40"  م-0(‎ x40 05,‏ 
ومنه / قابلة للاشتقاق على اليمين عند 0 = ,تدو (0)كر-1 
وهو العدد المشتق على اليمين عند 0 = × 


اك ده 8 
x40"‏ 


x0" ×-0 x40 XxX 


2.أحسب 10/-131/ رون ( قابلية اشتقاق الدالة ‏ على اليسارعند 0= ر) 
لتر 


)1د وو 
x40‏ 


1 الأستاذ: نجيب عثماني 


ومنه / قابلة للاشتقاق على اليسار عند 0= ×و (0) £ =1- 
وهو العدد المشتق على اليسار عند 0 > ,ند 

(3 

6م قابلة للاشتقاق على اليمين وعلى اليسار عند 0= × ولكن||: 
)0( ;£ #)4(0/ 

ومنه : f‏ غير قابلة للاشتقاق عند 0= Xx,‏ 

4) معادلة لنصف مماس منحنى الدالة £ على اليمين عند 0 = و×. 
y= f (%)+ f(x )(*=*o)‏ 

(0-:0()2) £ + )۴)0 = رص =0+1(x-0)‏ رج (A,):y=x‏ 
5) معادلة لنصف مماس منحنى الدالة £ على اليسار عند 0 = و×. 

y= f (ود)‎ f(x )(x= o) 

f )0(+ £ )0()x-0(‏ = ر ج =0-1)x×-0(‏ ر ج د در: زبدا 

6 لدينا (0) ”رع (0)// النقطة : ((0) :۸)0 تسمى نقطة مزواة 
تمرين4: نعتبر الدالة ر المعرفة كالتالي : |1- ”»|=(×) / 

1. أدرس قابلية اشتقاق الدالة f‏ على اليمين عند 1= م3 

2 أدرس قابلية اشتقاق الدالة ثم على اليسار عند 1= م3 

3. هل الدالة ر قابلة للاشتقاق عند 1= ,بر؟ 

4. حدد معادلة لنصف مماس منحنى الدالة ث/ على اليمين عند 1= ر×. 
5. حدد معادلة لنصف مماس منحنى الدالة ثم على اليسار عند 1= و×. 
6. كيف نسمي النقطة ((1) ۽ ,۸)1 ؟ 

الجواب : 


1=0- ترج 0- (اجع) (اتر)ج 1=× أو1-=× 


۱ و 1-0- |=( 


آ ا کرس رآ و 


f (x) N [1-بهم]‎ u |1; +e 53207 


f (x)=-(7 -1);xe [-11] 


(x-1((x+1(‏ بلعل تي 
x40 X=‏ 1-1 “اجر 1-1 x41‏ 

ومنه ‏ قابلة للاشتقاق على اليمين عند | 1 

وهو العدد المشتق على اليمين عند 1= × 

1-0. {x(x _ 


ipi 11# 0‏ 
1م بيجم x1‏ بيجم x1‏ بيجم 


ومنه ثر قابلة للاشتقاق على اليسار عند 1= دو (1)/ =2- 
وهو العدد المشتق على اليسار عند 1= × 


t< 
اد‎ 


in x+1)=2 (2 


3 ثم قابلة للاشتقاق على اليمين وعلى اليسار عند 1= ,ند 

ولكن : (1) ± (1/)1 
ومنه : £ غير قابلة للاشتقاق عند 1-1 
4) معادلة لنصف مماس منحنى الدالة /ر على اليمين عند 1= ,/د. 
(ود-30()2) ,7+ (0) ردم 

(1-عد)(1) £ +(1) f‏ در جه (0+2)2-2- برجب 22-4 در : زردىا) 
5) معادلة لنصف مماس منحنى الدالة 'م/ على اليسار عند 0= ,د. 
(د-30()2) بر (مد) “ردم 

(1-×)(1) كر )م درج =0-2)x-2(‏ ر ج )۸,(:y=-2x×+4‏ 
6 لدينا (1) ۶ ± (1)/م النقطة : ((1) ;۸)1 تسمى نقطة مزواة 
تمرين5:نعتبر الدالة ۶ المعرفة كالتالي : د+2./1+ - () / 
1. حدد مجموعة تعريف الدالة ر 
2. أدرس قابلية اشتقاق الدالة بم على اليمين عند 1- = ,ند 
3. وأعط تأويلا هندسيا للنتيجة المحصل عليها. 
الجواب : 

D, =[-1,+e| (1‏ 
ب ير 
ا 2 0 )+1( x‏ )+1 | 52 
J1+x O‏ جم يرس ]كن 1+( 7 (x+1)1+x‏ “جم 

ومنه / غير قابلة للاشتقاق على اليمين عند 1- = × 
3)مبيانيا نقول ان منحنى الدالة f‏ يقبل نصف مماس يوازي محور الأراتيب 
في النفطة : ((1-) ;1-)۸ وموجه نحو الأعلى 

تمرين6: نعتبر الدالة ‏ المعرفة كالتالي : . ×-1ل|×|=(x)‏ / 
1. حدد ,10 

2. أدرس قابلية اشتقاق الدالة £ على اليمين وعلى اليسار عند 

0= ,ند وأعط تأويلا هندسيا للنتائج المحصل عليها 

3 هل الدالة م متصلة عند 0= ,مر ؟ 

4. أدرس قابلية اشتقاق الدالة ۽ على اليسار عند 1= × وأعط 
الجواب : D, ={xe R/1-x>0}(1‏ 

0 1-2 ج© :ع < 1 

D, = [|-,1[ 


× x1 


N 1= 


kS E OS 
X x40 


x40 


ومنه ر قابلة للاشتقاق على اليسار عند 0= × 
لدينا (0) £ ± (0) ۶ ومنه : ۴ غير قابلة للاشتقاق عند 0= ,× 
النقطة : ((0) ;0)0 أي ((0) :0)0 هي نقطة مزواة 
2 دراسة اتصال الدالة ر عند 0= ,2 

lim f (x) = lim |:| ¥12 =0= f )0( 


×40 


2 الأستاذ: نجيب عثماني 


اذن الدالة مر متصلة عند 0 = × 


- f(1 E 8 
ا ون ۹ا ہہ _ 0ے ون‎ 8 
x41 1-1 x41 1:-1 x41 xX—1 
2 
iq للد الاك‎ _ x(1-x) x(1-zx) 


-x)x-1( . د‎ 1 

eg e 
× =1 غير قابلة للاشتقاق على اليسار عند‎ f ومنه‎ 
يقبل نصف مماس يوازي محور‎ f 4)مبيانيا نقول ان منحنى الدالة‎ 
الأراتيب‎ 
على اليسار في النفطة : ((1) ;۸)1 أي (4)1:0 وموجه نحو الأعلى‎ 
× = © : لأن‎ 
تمرين|7: حدد الدالة المشتقة للدالة “م في كل حالة من‎ 
٠ الحالات التالية‎ 
f )( - "م‎ 3 f )م 2) 5 حنة - (ع)‎ 01 
f (x)= 6x -4 6£ (+) =2 5 f (4) =4? 1 (4 


f (x)=cos(7x+2) (8 f(x) =6 -cosx+3sinx (7 


= 1M 
x41 


f (x) =3tanx-1 (10 f (x)= sin (5+4) (9 


1 
TT 


f (x)= # +1 (15 f(x)=(3x+4 14 £ (x)= 323 


X+2 


أجوبة: 0)1= )x(=)2(‏ ”۶ 32= (5-»ة) - )”7 


(12 f (x)= xcosx (11 


f= (x ) 10< 1-10 3 


4 


f (د)‎ = (6 cos x +3sin x) - وزو + ر4»<ا6‎ 12-3051 (7 
f (x)= 24x + مذو‎ 2+3 

f (x)=cos(7x+2) =-7xsin(7x+2) 8 

f (x)= sin (Sx+4) -5 جم »ده - )5+4( دده »د‎ (5+4) (9 

f (x) =(Gtanx-1) =3x(1+ tan? x)-0=3x(1+ tan? x) (10 
(xv ( = × +> : نستعمل القاعدة التالية‎ )1 


f (x)= (xxcos x) = xX XCOSX+ XXCOS Xx = 


f (x)=1xcosx— xxsin x = cos 2- x Sin xX 


5 تل اقا افا 4 8 


2 


E 1‏ نستعمل القاعدة التالية ٠‏ أمس_ uy‏ 
4+2 1 

E اللو‎ 7 

سم جر جر x+2‏ 


4 


4 4+×3)=(») ۶ نستعمل القاعدة التالية : × "= )'( 


جمد )و- ")3+4 (<30= )3+4 x(‏ )3+4 (3= )')3+4(|= 0( £ 
تمرين8: حدد الدالة المشتقة للدالة م في كل حالة من الحالات التالية : 


f(x)=7x+15 )2 f (x)=11 (1‏ 3( 2 - زعد) ر 
a 4‏ 1 5 6م x TE‏ 

f توح - (مد)‎ 2-4-6 0 f (x)= -- +1 ( 
Jf (x) =cos2x+3sin3x (8 f (x) = 4x -1 E (6 


/)x(= 57 (10 e (9 
f )x (= 8 (13 f (x J) x)=. +8x (11 
ا‎ e 


f (x)=(7x+15) -7)2 f (x)=(11) =0: : أجوبة‎ 
£ )*(= 2 ( - 2x31 = “رم‎ 3 


4x4 33 -1+0=16 2-4‏ اليد 2 4=( 
5ر =4+0- 4 ا [6سيه- 3# f)»‏ 


5 4 
rej) 


f (%)=(4x-1) =4 


f (x) =(ocs2x+3sin 3) - م23 موه‎ 3::- 290293 (8 


f (x)=(37 +2()7x+1) (9‏ 
نستعمل القاعدة التالية : ر ×u+ر×‏ ي - (uxv)‏ 


£ )( =) +2) x(7x+1)) = (3% +2) x(7x+ +)3⁄ +2) x(7x+1) 
f (x) 2ر63 - 14+ 212 جمر6 + 42= )2+ 322 )7+ (لجمرة )»هدح‎ +6+14 


2 
U 


5 ل 1 =9 


5x+7) (5x+7 (5x+7 


0 ق 8 


1) ×8+ دل =(») ۴ نستعمل القاعدة التالية : س (u)‏ 


EET | (2 +8) 2x+8 x+4 
X)= xX” +8x = > ڪڪ‎ 
2N +8x 2N +8x NX +8 


= تمل القاعدة اة + احا 6 


2 
۷ 


3 الأستاذ: لجيب عثماني 


ا 130 


7x 8 (7x) ( +1)-7x( +1) 0 +1( 7» 
7 3 Cc) 0 TT 5 
7x +7-21% 7-14 

+) (+) 


1) -| 


f (x)= 


Ea ۶) =3‏ کد( 


11 Sin X 


0= 8 (| 0 


(sinx) (sin)‏ وناك 


4 


a _ 4-3‏ القافةة الكل ته مما _ u‏ 
اا و ص 0 ي ا ا ا 5 


21-1 
تيه )2 (اسمر2 )4 _ X3‏ 3_3 
2 2-1( 1 393 30 
8x-4-8x+6 _ 2‏ _ الع ملك هدك 0 
(2x-1 )2x-‏ '(2-1) 


(ıt) =n xu ٠ نستعمل القاعدة التالية‎ f )×( (2x-1 (15 


71 


(0 (2-0 -7x(2x-1)' x(2x-1) =14(2-1( 

تمرين9: نعتبر الدالة العددية المعرفة بما يلي : 

1 h(x) = sin(x” +1) 

أدرس اشتقاق الدالة 77 وحدد الدالة المشتقة 

الجواب:نلاحظ أن 7 هي مركب دالتين : 

h= gof ۽ و‎ )x( = sin د‎ f (x)= x +1 

h(x) = (sof )(*) = م‎ (f (*)): لأن‎ 

009 - g8 (f )x)(×> £ )( - )وم‎ 22+1(<22- 2xcos(2 +1) 

تمرين10: نعتبر الدالة العددية المعرفة بما يلى : 

1 h(x) = 22)وم‎ + 4-1( 

أدرس اشتقاق الدالة 77 وحدد الدالة المشتقة 

الجواب:نلاحظ أن 7 هي مركب دالتين : 

h = و/90‎ g(x)=cosx 3 (عد)ثر‎ - 227 4-1 

h(x) = (sof )(*) = g (f (*)): لأن‎ 

h (x)= g (f (x))x f (x) = cos (2x? +4x-1)x (4x + 4) 

h (x)= (4x+4)cos (2x + 4x-1) 

تمرين11: لتكن م الدالة العددية المعرفة 

بما يلي : 32 - ×  )×(=‏ 

اشن الدالة كم وحدد جدول تغيراتها 

2.بين أن الدالة م قصور الدالة م على المجال ]-ه+:1] = 1 
تقبل دالة عكسية معرفة على مجال ل يجب تحديده 

3 أحسب (0) (47) 

أجوبة : 1) الدالة “رحدودية اذن = ,7 

ادن / قابلة للاشتقاق على +[ 

£ )x( -322-3-3)12-1-3)2-1()«+1( و‎ 

اشارة “يم هي اشارة (1+)(1-») 

1(=0+)(1-») يعني 1=0+× أو 1-0-م يعني 1--م أو 1=× 


lim f )x×(= lim x -3x = lim xX? = مهل‎ 


X3+ X400 X3+ 


lim f (x)= lim x? -3x = lim x = مه-‎ 


مجن مه ج تر م- × 


2)حسب جدول تغيرات الدالة 8 فان ۽ تزايدية قطعا ومتصلة على 


]+ ;1] = 7 (لأنها دالة حدودية) 
ومنه + تقبل دالة عكسية معرفة على المجال : 


| + ;2-[ = )[+:1[( م -(1)ع - ل 
03 دارع ب 0 
+ee| ye [-2:+-|‏ ;1[ ع 
حسب الخاصية لدينا :ل _ - (0) (“ي) 


((0) )€ ` 
نضع : × = (0) !م يعني (ر)ج = 0يعني 0 = ×3- × 
يعني 0 = (3- ”)× يعني 0 = × أو 0= 3- ”× 
يعني 0 = :أو 3= ”× يعني 0 = 2 أو 83 = + أو 3= × 
ونعلم أن : |6+:1[ xe‏ اذن نأخذ فقط : 3 
ذن نجد ٠‏ 1 
د 00-6 )87( 
ونعلم أيضا أن : 3:2-3- [د)/ه اذن :3</32-3-6- [3/]/و 


ومنه := (م) (ي) 


6 
تمرين12: أحسب مشتقة الدوال المعرفة كالتالي : 


1( تد- ومر (لسببو زع 2) وام (لسبوزعها 


(vVxe ]0;+[); f (x 


6 
أجوبة :1) 1 2_ 21_24_21 له اسبجزعي 
(x)‏ 7 7 7 , 
1 ا 5 5 |) :)1+ ع (vx‏ 
2( (¥ مك 7 
vxe ]0:+»[):(lx) = Û 3‏ 
حب = )اسع se‏ 


تمرين13: أحسب مشتقة الدالة المعرفة كالتالي : 
(vxe R);f (x) - 2+1‏ 
الجواب :نستعمل القاعدة التالية : 


a م‎ 
(r1) 3+1) 


تمرين14: نعتبر الدالة م المعرفة كالتالي :2-×2+ تمرح (مد) / 
1( حدد ,10 2 أ حسب نهايات ۽ عند محدات D,‏ 


4 الأستاذ: لجيب عثماني 


ومنه : ۴ غير قابلة للاشتقاق عند 1= Xx,‏ 


3 أدرس تغيرات 4) حدد جدول تغيرات كر 5) بين آن:  e‏ :راك 
< )7 

الجواب: 1)الدالة رحدودية اذن = ,1 

lim f (x)= lim x + 2-2 = lim x = مم‎ )2 


lim f (x ون ا‎ + 2 2 = lim مهد = د‎ 


3 ++2 = (2- »2+ )= )”م : Vxe R‏ 
0= (×) ۴ يعني 2-0++2 يعني 1- = × 
درس اشارة : (×) ر 


ه اذا کانت. أ5*+:1-] 6* فان : 5(20) ۶ ومنه ۶ تزايديه 


٠‏ اذا كانت [1-:*-[ 56 فان , )*(5٥‏ 7 ومنه ۶ تناقصية 
4)نلخص النتائج في جدول يسمى جدول التغيرات : 


65 3- هي قيمة دنيا للدالة f‏ يعني R8‏ ع f )x() >-3 Vx‏ 
تمرين15: نعتبر الدالتين و م المعرفتين كالتالي : 
f (x)= x +2x;x S1‏ 
(x) - || (x-1‏ 
f (x)=-=+5;x >1‏ 
X‏ 
1)أدرس قابلية اشتقاق الدالة ثم على اليمين وعلى اليسار عند 1= 10 
2)هل الدالة ثم قابلة للاشتقاق ؟ 
3)أدرس قابلية اشتقاق الدالة ع عند 0 = 30 


الجواب : 


1> :2 لد - زع) f‏ و 3 5 1ك رار 


ا وك روا 
1 


ا و E.‏ م -)( 
ihi E‏ ا i‏ 
x41 1-1‏ 1× “اجر x41 X= x41 X=‏ 
1 2% +4-= ار 1 ع2 + 4 - 
موا = lim Xx lim Xx‏ = 
x41 XxX 1-1 x1" X 1-1‏ 
ومنه / غير قابلة للاشتقاق على اليمين عند 1= × 
2 2 0 5 
للع تك 957952 O‏ لص E‏ 
x1 1-1‏ 1-1 1ج 
0 
نتخلص من ال ش غ م مثلا بالتعميل ثم بالاختزال: 
نلاحظ أن : 1 جذرللحدودية 2-3 + ”× 
اذن : هي تقبل القسمة على : 1-1 
وباستعمال تقنية القسمة الاقليدية نجد أن e‏ 
1- 3 + 
x41 1-1 0 1-1 x41‏ 
ومنه 01 قابلة للاشتقاق على اليسار عند 1= f )1( x‏ =4 


2 ۴ غير قابلة للاشتقاق على اليمين 


x(x-1);jx>0‏ - (د)ع 
)x)=-x(x-1);x <0‏ ع 
lim x(x-1)-0_ lim x-1 = -1‏ _ )0( £ دري im J‏ 
x0‏ 0 عر 07 جر 0 عر x0‏ 
ومنه م قابلة للاشتقاق على اليمين عند 0= ردو (0) f‏ =1- 
حل | 
N E‏ 


x40 عر 0جع 0 عر‎ 0 x30 


g)0(=0 د‎ g)*(=|)*-1( ۾‎ 


۽ قابلة للاشتقاق على اليمين وعلى اليسار عند 0= »× ولكن : 


(0) )ع #(8)0 
ومنه : ۽ غير قابلة للاشتقاق عند 0= × 
تمرين16:نعتبر الدالة ثم المعرفة كالتالي : 
f (x)= 3 +1‏ 
ليكن (,0) الممثل للدالة مر في معلم متعامد ممنظم (ز,0,1) 
1. أحسب نهايات الدالة م عند محدات مجموعة التعريف 
2 أدرس الفروع اللانهائية للمنحني (C,)‏ الممثل للدالة ر 
3 أحسب مشتقة الدالة ثم و أدرس إشارتها 
5.أدرس تقعر المنحنى [,0) الممثل للدالة £ وحدد نقط الانعطاف 
6.بين أن (1-:4)1 مركز تماثل للمنحني [,0) 
7. حدد معادلة للمماس (7( للمنحني (C,)‏ في النقطة (1-:4)1 
ENO‏ 
الاجوبه و 1+ 3 f (x)=‏ 
D, =R(I‏ لأنها دالة حدودية 
lim f (x)= lim ¥ =4‏ ف ممح lim f (x)= lim X`‏ 
لأن نهاية دالة حدودية عند و“ هي نهاية حدها الأكير درجة 
f (»)‏ 


٠. 2 5 | ٠. 2 
im n= ]]m - = ممدح × وما‎ (2 


Xo X X0 X X0 


OO 


(C,)‏ يقبل فرعا شلجميا اتجاهه محور الأراتيب بجوار معل 
f (»( 3‏ 


مما = × [im‏ = س وونا = منت ونا 


ممو× م د × ممجير 


[.0) يقبل فرعا شلجميا اتجاهه محور الأراتيب بجوار هه 
3( (2- )3= +6 - تركاة د )4+ 4-3( f (x)=‏ 
0= )£ ج 0= (2-× )يرذج 3x×=0‏ أو2=0-× 


ج 0=× أو2 حمر 


(5 
f )x( > -3% +1) = 3X - 6% 


5 الأستاذ: نجيب عثماني 


4 


/ )x×(= )3>×” -6-( = 6× - 6 
x=1 )”رج 6-0-:6ج‎ 1-0 


] تقعر | .)موجه نحو محور الأراتيب الموجبة على المجال: ]مب‎ ٠ 
تقعر ( , ) موجه نحو محور الأراتيب الموجبة على المجال: [1:+م_[‎ ٠ 
خب النتائج 5 جدول أأثة‎ 5 34 : 

ومنه : (1-;1) 4 نقطة انعطاف للمنحني (,6). 

6)نبين أن (1-:4)1 (5:ه)4 

أ) اذا كانت +1 عx‏ فان : R‏ ع × - 2 عبارة صحيحة 

ب)نبين أن : 2 - 2 - () عر +(×-2) م ؟؟؟؟ 

f )2-x(+ f )x×(=)2-×( -3)2-x×( ++ 2+1رة- تر‎ 
/)2-)+ ۴)4 = 

=2 -3x27 x +3277 - قر‎ -3)27 -4x +7 (+1+24 =3 +1 
-=8-12x+6¥ - ¥ -12+12×x-3¥ +1+77 ره‎ 1-2-2 

ومنه (1-;۸)1 مركز تماثل منحنى الدالة ۽ . 

موكز ا للمتحني زرك ) 

7)معادلة لمماس ل (,ع) في النقطة 4 التي أفصولها 1= × 
(-×)(8) ۴ +(«)f=ر‏ د 1-=() ۶د 3=()/ 

(1-)(1) مر +(1) ۶ = ر ج (1-×)1-3-= ر جه 2 +يرة- = ر 
8)التمثيل المبياني للدالة /ر 


2 


تمارين للبحث : 
تمرين1: نعتبر الدالة ۶ المعرفة كالتالي : 
f (x)=. x -42-5‏ 
أدرس قابلية اشتقاق الدالة ۽ على اليسار عند 1-= × وأعط 
تأويلا هندسيا للنتيجة المحصل عليها 
تمرين2: حدد الدالة المشتقة للدالة م في كل حالة من الحالات التالية 
1 

f (x)=. 2x -16x (2 e (1 

f (x)=4x -4cosx+6sin x (3 

f (x) =cos(x? -4[ (5 £(»)= 4 


COS 2X 
f(x)=x-2 (7 f(x)=tan( +1) (6 
f (x)=§sinx )9 f(x)=7N7x +x (8 
/ ( 7 : تمرين3: لتكن ر الدالة العددية المعرفة بما يلي‎ 


2+1 
أن الدالة ۽ قصور الدالة م على المجال ]مه+:0] ر تقبل 
دالة عكسية ي معرفة على مجال آل يجب تحديده 
اخ ل 
٤ 5‏ 
تمرين4: لتكن م الدالة العددية المعرفة بما يلي : 1+ × _ 
ا ّْ 6 --(2) f‏ 


XxX —-1‏ 
1. أدرس تغيرات الدالة م على المجال ]0:1] -7 و أحسب 106 
2 


2. بين أن قصور الدالة م/ على المجال ]0:1] = 7تقبل دالة عكسية 
معرفة على مجال ل يجب تحديده 

3 حدد (عر)' ر 

(J(3) أحسب‎ .4 

تمرين5: لتكن ‏ الدالة العددية المعرفة على ]++:0] - / 

بمايلي : 1+ تيل - () / 

1. بين أن الدالة م تقبل دالة عكسية معرفة على مجال ل يجب 
تحديده 


اک (3) ۶ د (2) (۶7) 


» cٌest en forgeant que Ion devient 
forgeron » dit un proverbe. 
cٌ’est en s’entraînant régulièrement 


aux calculs et exercices que lon 


devient un mathématicien 
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جدو ل للدوال المشتقة لدوال اعتيادية و العمليات حول 
الدوال الدوال 


الدالة 


f(x)=cosx 
f(x)=sinx 


f(x) = cos(ax + b) 


f (x)= sin(ax +b) 


59 = tan x 
الدالة‎ 
01 (x) = tan x 


f (x)=u+v 


- 1+ tan” x 


- 1+ tan” x 


“م الدالة المشتقة 


f (x)=-asin (ax +b) 


f (x)=acos(ax +b) 


1 


cos X 


/ )x×(= 
“م الدالة المشتقة‎ 


1 


cos X 


£ )x(= 
f (x)=u +v 
/ (x)=u —v 
f (x)=ku’ 


f (x)=u xv+uxv’ 


f (x)= nu" xu’ 


E 
7 
U XV=uUuXVÎ 
)x×(= 18 
5 u 
x)= 
£) 7 


